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Gruppennummer angeben!

Das Blatt darf zu zweit bearbeitet und eingereicht werden.

Aufgabe 1 (6 Punkte).

Wir betrachten die Sprache L = {P,R}, wobei P ein einstelliges und R ein zweistelliges Relati-

onszeichen ist. Begründe, dass die Formel

ϕ =

((
∀x∀y

(
R(x, y)→ P (Z1)

)
→ (P (Z1)→ ∃yR(Z2, y))

)
→(

P (Z1)→
(
∀x∀y

(
R(x, y)→ P (Z1)

)
→ ∃yR(Z2, y)

)))
aus einer aussagenlogischen Tautologie entsteht. Welche? Ist ϕ eine Aussage? Ist ϕ allgemeingültig?

Aufgabe 2 (6 Punkte).

Wir betrachten die L-Formeln ϕ1[X1, . . . , Xn] und ϕ2[X1, . . . , Xn] sowie ψ1[X1, . . . , Xn] und
ψ2[X1, . . . , Xn]. Falls

ϕ1 ∼ ψ1 und ϕ2 ∼ ψ2,

begründe, dass

(ϕ1 → ϕ2) ∼ (ψ1 → ψ2)

Aufgabe 3 (8 Punkte).

Betrachte die Aussage

ϕ = ¬∀x∃y∃z
(
¬(x = y) ∧ ¬(x = z)

)
(a) Wie viele Individuen kann es im Universum einer Struktur, in welcher die Aussage ϕ gilt, geben?

(b) Begründe zu welchen der folgenden Aussagen die Aussage ϕ logisch äquivalent ist (es kann für

mehrere Aussagen der Fall sein).

• ∃x∀y∀z
(
(x = y) ∨ (x = z)

)
• ∃x∀u(x = u)

• ∃x∃y∃z
(
(x = y) ∧ (x = z)

)
• ∀x∃y∃z

(
(x = y) ∨ (x = z)

)
Abgabe zwischen 14:00-14:20 Uhr in der Fachbereichsbibliothek Philosophie im KG I.
Alternativ können Sie Ihre Abgabe zu einem früheren Zeitpunkt in den Briefkasten
Ihrer Übungsgruppe im Keller des Mathematischen Instituts legen.


